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ABOUT THE METHOD OF FORMING THE 
CONCEPT OF THE INVERSE FUNCTION ON STUDENTS

Annotation. This article covers methods for eliminating the disadvantages that are allowed 
by schoolchildren in finding the inverse function using the condition of the existence of the inverse 
function.

Keywords: function, inverse function, condition of existence of the inverse function.

Таъриф: Иккита буш булмаган А  ва Y тупламлар берилган булсин. Агар А  
тупламнинг хар бир х элементи учун f  цоида ёки цонуният билан Y тупламнинг 
ягонау  элементи мос цуйилса, f  цоида ёки цонуниятга функция дейилади ва у у  =

f
f ( x ) ,  f \ X ^ Y , X ^ Y  каби куринишида белгиланади [1].

Бизга f \ X  ^ Y  ва g \Y  ^  X  функциялар берилган булсин.
Таъриф: Агар f ( g ( x ) )  = g ( f ( x ) )  = х  уринли булса, д( х)  функцияга f ( x )  

функцияга тескари функция дейилади ва у д(х)  = f - 1(x)  каби белгиланади.
Тескари функциянинг таърифидан куриниб турибдики, берилган 

функцияга тескари функция хар доим хам мавжуд булавермайди. Биз ушбу 
мацолада мактаб уцувчиларининг тескари функцияни топишда йул цуйиладиган 
камчиликларини бартараф этишга эътибор царатамиз.

Уцувчилар берилган функцияга тескари функциянинг бирор нуцтадаги 
цийматини топиш учун уцувчилар дастлаб берилган функцияга тескари 
функцияни топиб, сунгра унинг шу нуцтадаги цийматини топишлар анча вацтни 
талаб цилади. Уцувчиларга тескари функцияни топиш масаласи цуйилса, одатда 
улар тезда берилган аналитик ифодадан х ни топишга ва топилган ифодадан х ва 
у  узгарувчиларнинг уринларини алмаштиришга киришиб, тескари функциянинг 
мавжудлиги шартига ва унинг графигига кам эътиборини царатишади. Берилган 
функцияга тескари функциянинг мавжудлиги шартини пухта узлаштирмаган 
уцувчи тескари функция хацида тасаввур яхши шаклланмайди.

Бизга маълумки, берилган функция бирор [а; Ь] ораликда бир цийматли 
акслантириш булса, у холда берилган оралицда функция тескариланувчи булади.



Дастлаб укувчиларда берилган [а; b] ораликда бир кийматли функция какида 
тасаввурни шакллантирамиз. f \ X ^ Y  функцияда х  Е X  га мос келувчи у  E Y  
элементга х  элементнинг образи, х  элементга эса у  элементнинг прообрази 
(асли) дейилади [2]. Бирор [а; Ь] ораликда у  =  f ( x )  функциянинг кар бир х  Е 
X  элемент ягона образига ва кар бир у  Е Y элемент ягона прообразига эга булса, 
у колда у  =  f ( x )  функцияни бир кийматли функция деймиз. Агар у  =  / ( х )  
функция [а; Ь] ораликда бир кийматли булса, у колда берилган функция шу 
ораликда тескариланувчан дейилади (Тескари функциянинг мавжудлик шарти).

Бир кийматли ва тескари функция тушунчаларини урганиш учун куйидаги 
тестлардан фойдаланамиз.

1. Куйидагилардан кайси бири R da бир кийматли функция булади?
A) f ( x )  =  х 2 — 1 B) f ( x )  = —7 C) f ( x )  =  x 3 +  1 D) f ( x )  = t gx  
Ечиш: Берилган тест топширигининг кар бир жавобини бир кийматли ёки 

бир кийматли эмаслигини текширамиз.
f ( x )  = х 2 — 1 функциянинг графигини караймиз (1-расм). Бу функция R 

да бир кийматли эмас, чунки х  Е R нинг турли кийматларига битта у  Е R киймат 
мос келади (ягона прообразга эга эмас), яъни (—2)2 — 1 = 22 — 1, аммо —2 ф 2.

f ( x )  = —7 функциянинг графигини караймиз (1-расм). Бу функция R да 
бир кийматли булмайди, чунки х  Е R нинг барча кийматларига битта у  = —7 
киймат мос келади (ягона прообразга эга эмас).

f ( x )  = х 3 + 1 функциянинг графигини караймиз (3-расм). Бу функция R 
да бир кийматли булади, чунки бу функцияда функциянинг кар бир х  Е
R элемент ягона образига ва кар бир у  Е R элемент ягона прообразига эга булади.

f ( x )  = t gx  функциянинг графигини караймиз (4-расм). Бу функция R да 
бир кийматли булмайди, чунки бу функция х  Е R нинг турли кийматларига битта 
у  Е R киймат мос келади (ягона прообразга эга эмас), яъни

t gx  = t g ( x  + пк),  к Е Z.

х  = -  + пк,  к Е Z  da образга эга эмас. Демак, f ( x )  = t gx  функция R да бир 

кийматли эмас.



3-расм 4-расм
Тугри жавоб С.

Юкорида айтиб утганимиздек бирор ораликда функция бир кийматли 
булади. / ( х )  = х 2 — 1 функция х  £ (—го; 0] va х £  [0; го) ораликдарда бир 
кийматли, шунинг учун берилган функцияга тескари функция мос равишда 
/ -1 (х) =  —Vx +  1 ва / -1 (х) =  Vx +  1 куринишида булади. f ( x )  = —7 
функцияга тескари функция мавжуд эмас, чунки унинг бир кийматли оралиги 
мавжуд эмас. R да f ( x )  =  х 3 +  1 функция бир кийматли булганлиги учун унга

тескари функция / -1 (х) =  Vx — 1 булади. / ( х )  =  t gx  функция ( — |  +

пк;  ^  , к £ Z  ораликда бир кийматли булганлиги учун, унинг (— “ ; “)

ораликдаги тескари функцияси у  =  a rc tg x  булади.



2. Агар f  = х 2 — 2х — 3 булса, f  1( - 3 )  + f  х(0) нинг кийматини

топинг.
7 7A) —1 B) —7 C) 7 D) —7 ва 7

2Ечиш. f  = х 2 — 2х — 3 функцияда номаълум х ни топиш, х ва у

нинг уринларини алмаштириб тескари функцияни топиш анча мураккаб жараён. 
Иккинчидан унг томондаги у 1 = х 2 — 2х — 3 функция бир кийматли эмас, 
шунинг учун R да хар доим тескари функция мавжуд эмас (5-расмга каранг). 
Тескари функция таърифи ва тескари функциянинг мавжудлик шартларидан 
файдаланиб керакли натижани оламиз. у 1 = х 2 — 2х — 3 функция (—го; 1] va 
[1; го) ораликда бир кийматли функция ва берилган ораликда тескариланувчи. 
Тескари функция таърифидан 
фойдаланиб, х 2 — 2х — 3 = —3 ва 
х 2 — 2х — 3 = 0 тенгламаларнинг 
ечимларини

х 1 = 0 ,х2 = 2 ,х 3 = —1,х4 = 3 
аниклаймиз. Бу ечимлар орасидан

1) (—го; 1] ораликда —3 га тенг 
ечим 0 ва 0 га тенг ечим —1,

2) [1; го) ораликда —3 га тенг 
ечим 2 ва 0 га тенг ечим 3 
ларни аниклаймиз.

Тескари функция таърифидан,
-1i

5-расм

0+31) х Е  (—го; 1] ораликда f  1(—3) + f  1(0) =  ——  + 1+3
2-0-3 2-(-1)-3

2+3
2-2-3 2-3-32) х Е  [1; го) ораликда f  1(—3) + f  1(0) =  +

Тугри жавоб D.
3. f ( g - 1 (3))  ни топинг (6-расмга каранг).
A) 7 B) -2 C) 5 D) 6

3+3 = 7.



Ечиш. 6-расмдан д(х)  
функциянинг [0; 5] интервалда бир 
кийматли эканлигини аниклаш 
мумкин, демак бу интервалда д(х)  
функция тескариланувчи. Тескари 
функция таърифидан д -1 (3) = 2 
эканлигини аниклаймиз. У колда 
. f ( g -1(3 ) ) = f (2) = 7 га тенг. 
Тугри жавоб А.

6-расм
Биз юкорида айтиб утганимиздек, берилган функцияга тескари функцияни 

топмасдан кам керакли натижаларни тескари функция таърифи ва тескари 
функциянинг мавжудлик шартидан файдаланиб аниклаш вактдан унумли 
фойдаланиш ва ортикча мекнат талаб килмайди. Укувчилар биз тавсия килган 
усулдан фойдаланилса тескари функция тушунчасини чукур ва пухта 
урганишига хизмат килади.
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