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Abstract. This article analyzes the challenges students face when studying the topic of "The Parallelism of Planes"
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TEKISLIKLARNING O‘ZARO PARALLELLIGI
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kafedrasi katta o’qituvchisi

Annotatsiya. Maqolada “Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusini o‘rganish jarayonida talabalar duch
keladigan muammolar va ularni bartaraf etish usullari tahlil gilingan. Shuningdek, metrik va pozitsion masalalarni
yechish orqali fazoviy tasavvurni rivojlantirish, bosqichma-bosqich yechish algoritmlaridan foydalanish va
nostandart testlarni tatbiq etishning samaradorligi ko‘rsatib berilgan.

Kalit so‘zlar: tekislik, epyur, o‘zaro parallel, fazoviy tasavvur, tekislikning bosh chiziqlari, tekislik izi.

DOI: https://doi.org/10.47390/SPR1342V5SI11Y2025N76

Kirish. 60110500-“Tasviriy san’at va muhandislik grafikasi” bakalavriat yo‘nalishida
tahsil oluvchi talabalar “Chizma geometriya” fani o‘quv dasturidagi mavzularni o‘zlashtirish
yuzasidan ma’lumotlar darsliklarda keng yoritilgan, o‘quv qo‘llanmalarda qo‘shimcha
ma’lumotlar ham mavjud.

Talabalardan “Tekislik va uning ortogonal proyeksiyalari” bo‘limidagi mavzularni
o‘rganish jarayonida hosil bo‘lgan fazoviy tasavvurlarini ortogonal proyeksiyalash asosida
tekislikka tasvirlash so‘raladi. Biroq fazoviy tasavvurdagi elementni epyurda to‘g‘ri ifodalash
uchun yetarli darajada bilim, ko'nikma va malaka kerak bo‘ladi.

Chizma geometriyada tekisliklarning o‘zaro joylashuvi muhim tushunchalardan biri
bo‘lib, ulardan biri parallel tekisliklar tushunchasidir. Ikki tekislik o‘zaro parallel bo‘lishi uchun
ular hech qachon kesishmasligi kerak degan tushuncha mavjud, biroq ikki tekislik cheksizlikda
bitta umumiy chizigga ega bo‘ladi. Shu bois chizma geometriya fanini o‘rganishda
“Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusi katta ahamiyat kasb etadi.

Adabiyotlar tahlili va metodologiya. “Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusi
bo‘yicha Sh.Murodov umumiy tahriri asosida nashr etilgan “Chizma geometriya kursi”
darsligida quyidagicha ta’rif keltirilgan: “Agar biror tekislikka tegishli o‘zaro kesishuvchi ikki
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to‘g'ri chiziqglar ikkinchi tekislikka tegishli o‘zaro kesishuvchi ikki to‘g‘ri chiziglarga mos
ravishda parallel bo‘lsa, bu tekisliklar ham o‘zaro parallel bo‘ladi” [1;66-68-b]. Ushbu ta’rifni
asoslovchi tasvir epyuri darslikda keltirilgan bo‘lib, mavzuni vizual idrok etishga yordam
beradi.

J.Yodgorov muallifligida chigqan “Chizma geometriya” darsligida ikki tekislikning o‘zaro
vaziyati mavzusida parallel tekisliklar yoritilgan. Unda parallellikning asosiy shartlarini
tasvirlash nazarda tutilgan. O‘zaro parallel ikki tekislik uchinchi bir tekislik bilan kesilsa,
tekisliklarning kesishish chiziglari ham o‘zaro parallel bo‘ladi. Shuning uchun parallel
tekisliklar izlari bilan berilgan bo‘lsa, ularning bir nomli izlari o‘zaro parallel bo‘ladi [2;48-50-
b]. Parallellik shartiga doir berilgan ikkita masala ham faqat tekislik izi bilan berilgan
misollardir.

R.Ismatullayev muallifligida chiqqan “Chizma geometriya” o‘quv qo‘llanmada o‘zaro
parallel tekisliklar mavzusi doirasida parallel tekisliklar shartlari misollar bilan keltirilgan.
Qo‘llanmada ushbu shartlarning isboti va ularga oid tasvirlar keltirilgan bo‘lib, unda chizmalar
orqali parallel tekisliklarning xossalari yoritilgan [3;61-64-b].

Sh.Abdurahmonov, B.Qilnazarov va A.Karimovlar har birining mualliflik o‘quv
qo‘llanmalarida ham “Tekisliklarning o‘zaro vaziyatlari” mavzusida tekisliklarning o‘zaro
parallellik sharti va ta’rifi haqida ma’lumot berilgan.

Yuqoridagi darslik va o‘quv qo‘llanmalardan talaba tekisliklarning o‘zaro parallellik
sharti va ta’rifi haqida ma’lumot olganda fazoviy tasavvurlari orqali 1-shakl, a dagidek tasavvur
qiladi, nazariy va amaliy bilimlariga tayangan holda uning epyurini 1-shakl, b dagidek bajaradi.

a
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1-shakl, a. 1-shakl, b.

Talabalar mustaqil ravishda darsda o‘tilgan mavzuni o‘zlashtirish imkoniyatiga ega
bo‘lsalar-da, tekislikka doir masalalar yechishda, ayniqsa, o‘zaro parallel tekisliklarning
epyurdagi vaziyatlarini tasavvur etish va grafik tasvirlashda qiyinchiliklarga duch keladi.
Bunday qiyinchiliklarni metrik va pozitsion masalalar yechish bilangina bartaraf etish mumkin.
Fazoviy tasavvur qilish va tasvirlashga ehtiyoj sezayotgan talabalar mavzuni chuqurroq
tushunishlariga turli metrik masalalar turtki bo‘ladi.

Muhokama. Chizma geometriya fanidan asosiy darslik va o‘quv qo‘llanmalarda
“Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusi bo‘yicha parallellikning ta’rifi va shartlariga
doir misollar berilgan. Undagi masalalar, asosan, tekislik izi bilan berilgan, vaholanki, chizma
geometriyada tekisliklar quyidagi hollar bilan beriladi: tekisliklar bir to‘g'ri chizigqqa tegishli
bo‘lmagan uchta nuqtaning proyeksiyalari bilan, bir to‘gri chiziq va unga tegishli bo‘lmagan
nuqtaning proyeksiyalari bilan, ikki parallel to‘g‘ri chiziq proyeksiyalari bilan, ikki kesishuvchi
to‘g'ri chiziq proyeksiyalari bilan va tekis geometrik shakllarning ortogonal proyeksiyalari
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orgali ham berilishi mumkin [1;52-b]. Bunga doir masalalar talabalar bilimini va fazoviy
idrokini shakllantiradi.

Darsliklarda berilgan masalalarni va masala shartini o‘zgartirish  bilan
mukammallashtirish vaziyatlarini quyidagi masalalar bilan ko‘ramiz:

1-masala. P tekislik epyurda izi bilan berilgan (2-shakl, a), unga parallel bo‘lgan Q
tekislik o‘tkazish so‘ralsin. Talaba uni 2-shakl, b dagidek fazoviy tasavvur qilib, uning epyurida
parallellik shartlariga rioya qilgan holda mustaqil ravishda o‘qituvchi ko‘magisiz 2-shakl, ¢
dagidek bajara oladi.

Py Qv, Py
P A\ Py
2-shakl, a. 2-shakl, b. 2-shakil, c.

Endi ikkinchi masalani talabaga beraylik.

2-masala. A(A’, A”) nuqtadan P(P’, P”) tekislikka parallel Q(Q’, Q") tekislik o‘tkazish
so‘ralsa (3-shakl, a). Nazariy va amaliy bilimga ega bo‘lmagan talaba bu chizmani yoki shunga
oxshash chizmani solishtirgan holda 3-shakl, b dagidek ko‘r-ko‘rona ko‘chirib ishlaydi. Bu
masalani yechishda talabalardan tekislikka tegishlilik amallarini va parallellik shartlarini
bilishilozim bo‘ladi. Masalani bajarishda o‘gituvchining metodik ko‘rsatmalarisiz quyidagi tipik
xatolarga yo‘l qo‘yadilar:

1. Berilgan A nuqta Q(Q’, Q") tekislikka tegishli deb tasavvur etmasligi.

2. Tegishlilik amallarini bajarishda gorizontal yoki frontal chiziglarning proyeksiyalar
o‘rnini tushunmasligi va uni epyurda bajarish ketma-ketligi bo‘yicha yuzaki bilimga egaligi.

Buni isboti tariqasi masalaning sharti biroz o‘zgarsa unda bajariladigan bir necha
amallarni talaba integratsiya qila olmaydi. Bu xulosani quyidagi 3-misol orqali ko‘rish mumkin.

Py

Pv  {v
X PX 0 X PX QX 0
7
’ /
PH PHé‘4 QH

3-shakl, a. 3-shakl, b.

3-masala. Umumiy vaziyatdagi P(PuPv) tekislik izlari bilan berilgan. Undan 30 mm
masofada parallel Q(Qx,Qv) tekislik o‘tkazish so‘ralsa (4-shakl, a). Bunday masala metodik
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ko‘rsatmalarsiz to‘g‘idan-to‘g'ri talabalarga berilganda ularning 40 foizidan ortig‘i berilgan P
tekislikning 0X o‘qidagi Px nuqtasidan 30 mm masofani olib gorizontal va frontal iziga parallel
chiziq bilan Q tekislik izini o‘tkazadi. Yana 20-30 foizi P tekislikning gorizontal va frontal iziga
perpendikulyar ravishda 30 mm masofani qo‘yib parallellikni saglagan holda @ tekislik izini
o‘tkazadi. Qolgan 30-40 foiz talaba masalani yechimini turlicha gidiradi.

Talaba masalani yechishda quyidagi algoritmni idrok etgandagina 4-shakl, b dagidek
bajara oladi:

1. Berilgan umumiy vaziyatdagi tekislikning biror iziga perpendikulyar bo‘lgan
proyeksiyalovchi tekislikni o‘tkazish.

2. Proyeksiyalovchi tekislikka tegishli bo‘lgan to‘g'ri chiziq kesmasini umumiy
vaziyatdagi tekislikka perpendikulyar vaziyatda olish.

3. Perpendikulyar olingan to‘g'ri chiziq kesmasini haqiqiy uzunligini aniglash.

4. Masaladagi o‘lchamni to‘g'ri chiziq kesmasining haqiqiy uzunligi ustiga qo‘yib uning
proyeksiyalarini aniglash.

5. Aniglangan nuqtaning proyeksiyasi orqali parallellik shartiga amal qilib tekislik izini
olib o‘tish.

Bu algoritmni idrok etish uchun unga doir mavzularni nazariy va amaliy jihatlarini
hamda turli masalalarni ishlash bilangina erishiladi.

Pv Tv Qv
T

B".

Py

P

4-shakl, a. 4-shakl, b.

Xuddi shunday masalalardan, tekislik izlari bilan emas, balki boshqa elementlar bilan
berilgan bo‘lsa unda talabalar tekislikning berilish hollarini, tekislikning bosh chiziqlarini,
tekislikka tegishlilik va o‘zaro parallellik shartlarini amalda bajara olishlari lozim bo‘ladi.
Navbatdagi misolni endi tekislik tekis geometrik shaklning ortogonal proyeksiyalari orqali
berilgan 4-masala orqali ko‘ramiz.

4-masala. M(M’,M”) nuqta va ABC(A’B’C’, A”B”C”) uchburchak tekislik berilgan. M nuqta
orqali ABC uchburchak tekislikka parallel Q tekislik o‘tkazish so‘ralsa (5-shakl, a).

Bu masalani avvalambor talaba tekislikning bosh chiziqlarini, tekislikning proyeksiyalar
tekisliklarida qoldirgan izlarini va parallellik shartlarini to‘la o‘zlashtirganda quyidagi algoritm
bo‘yicha 5-shakl, b dagidek yechadi [7;73-74-b]:
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5-shakl, a. 5-shakl, b.

Bu jarayon talabalar bilimlarini yaxlit shakllantirish, o‘qitish samaradorligini oshirish va
innovatsion yondashuvlarni tatbiq etishga yordam beradi.

“Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusida yuqorida ko‘rib chigilgan masalalar
bilan bir qatorda nostandart testlarni ham qo‘llash o'z natijasini beradi. Bunda mavzuga doir
nazariy bilimdan to amaliy grafik ishlarni idrok etish bilan tasavvurni paydo etishgacha bo‘lgan
jarayonni gamrab olish imkoni bo‘ladi. Talabalar mavzuga doir masalalar va nostandart testlar
bajarish jarayonlarida tasavvuri uyg‘unlashadi, grafik savodxonlik ortadi.

Natijalar. “Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusida keltirilgan ta’riflarga doir
masalalar asosida talabalar nazariy bilimlarini mustahkamlaydi va fazoviy tasavvur qilish
gobiliyatlarini rivojlantiradi. O‘quv qo‘llanmalar va darsliklarda berilgan masalalar va undan
tashqari qo‘shimcha metrik va pozitsion masalalar asosida tekisliklarning parallellik shartlarini
tushunish hamda epyurda to‘g'ri aks ettirish ko‘nikmalari shakllanadi.

Masalalarni yechish jarayonida quyidagi natijalarga erishildi:

1. Talabalar tekisliklarning parallellik shartlarini tushunishda muayyan qiyinchiliklarga
duch kelishadi, ammo metrik va pozitsion masalalar orqali bu muammolarni hal qilish mumkin.

2. O‘zaro parallel tekisliklarning epyurdagi vaziyatlarini tasavvur qilish va grafik
tasvirlash uchun maxsus metodik yondashuvlar talab etiladi.

3. Mavzuga oid masalalarni bosqichma-bosqich yechish algoritmlari orqali talabalar
chizma geometriyaning asosiy tushunchalarini chuqurroq o‘zlashtirishlari mumkin.

4. O‘quv jarayonida innovatsion yondashuvlar, jumladan, nostandart testlardan
foydalanish talabalar grafik savodxonligini oshirishga ijobiy ta’sir ko‘rsatdi.

Umuman olganda, mavzuga oid masalalarni amaliy yechish orqali talabalar
tekisliklarning parallellik shartlarini chuqur o‘zlashtirishga erishdi va chizma geometriya
bo‘yicha bilimlarini takomillashtirdi.

Xulosa. “Tekisliklarning o‘zaro parallel bo‘lishi” mavzusini o‘rganish talabalarning
fazoviy tasavvurlarini shakllantirish hamda ortogonal proyeksiyalash orqali aniq grafik tasvir
yaratish ko‘nikmalarini rivojlantirishda muhim ahamiyatga ega. Tadqiqot davomida chizma
geometriya fanidagi asosiy darslik va o‘quv qo‘llanmalarda parallellik shartlari nazariy jihatdan
yoritilgani, ammo talabalar ushbu mavzuni amaliy o‘zlashtirish jarayonida ayrim
qiyinchiliklarga duch kelishi aniglandi.
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Masalalarni yechish jarayonida metrik va pozitsion usullarni qo‘llash talabalar fazoviy
idrokini oshirishda samarali ekanligi kuzatildi. Xususan, tekisliklarning parallellik shartlarini
o‘rganishda bosqichma-bosqich yechish algoritmlaridan foydalanish chizma geometriya
asoslarini chuqurroq o‘zlashtirishga yordam berdi. Bundan tashqari, nostandart testlar va
innovatsion yondashuvlarning qo‘llanilishi talabalar grafik savodxonligini oshirishga ijobiy
ta’sir ko‘rsatdi.

Quyidagi masala shartlari tavsiya etiladi:

1. Nugqta va tekislik izi bilan berilgan. Nuqtadan tekislikka parallel tekislik o‘tkazilsin.

2. Nuqta va tekislik ikki kesishuvchi to‘gri chiziq proyeksiyalari orqali berilgan.
Nugqtadan tekislikka parallel tekislik izlari o‘tkazilsin.

3. Umumiy vaziyatdagi tekislik izlari bilan berilgan. Undan 30 mm masofada parallel
tekislik o‘tkazilsin.

4. O’zaro parallel ikki to‘g'ri chiziq proyeksiyalari orqali berilgan umumiy vaziyatdagi
tekislikdan 30 mm uzoqlikda unga parallel tekislik o’tkazilsin va tekislik izi aniglansin.

Umuman olganda, mavzuga oid nazariy bilimlarni amaliy topshiriqlar va masalalar
orqali mustahkamlash talabalar tomonidan tekisliklarning parallellik shartlarini to‘g‘ri idrok
etish va epyurda to‘g'ri tasvirlash imkoniyatini yaratdi. Bu esa ularning chizma geometriya
bo‘yicha umumiy bilim va ko‘nikmalarini yanada takomillashtirishga xizmat qiladi.
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